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| DEVELOPPEMENTS LIMITES USUELS I

Les développements limités permettent d'approcher une fonction au voisinage de 0 par une fonction
plus simple : un polynéme. Cela peut étre trés efficace dans le calcul des limites. La formule de Ma-
claurin-Young fournit un développement limité d'ordre n pour toute fonction f telle que f® (0) existe.

n (k) n
Flx) = Zf kfo)xk +o(x") = £(0) + % FO)+ .+ % f(0) + x"e(x) ot 0(x") = x"e(x) avec lim e(x) = 0.

k=0
Ci-dessous on donne les principaux développements limités usuels au voisinage de zéro.
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To s =T-x+x2+ .. +(-D"x"+0(x").
11x =T+x+x2+..+x"+o(x").
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e =1+ﬁ+5+§...+m+o(x).
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3 5 2n+1
sinx =x- % + % + ..+ (-1)" —(23;1 N + 0 (x?"*2),
oo n X 2n+1
cos X :1_E+E+"'+(_1)@+O(xn+)'
tanx —x+x_3+2_x5+ix7+o(x8)
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x ¥ 41 1.35.7...(2n - 3)
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arctanx =X - 2 + ° +..+(=1)" " + 0 (x¥+2)
o35 2n+ 1 '
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coshx =1+E+Z+...+(2n)!+o(x +).
X’ 1.357..2n—1) x2!
inh =X - = -1 " 2n+2 .
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tanh - - — 4+ — - 8Y .
A =35 s oW
X’ 1.35.7..2n—1) x*1
inh =X — — T.. -1 " 2n+2 .
argsinhx = x =+ + ) = o @y 08
3 5 2n+1
argtanh x :x+%+g+...+2n+1+o(x2”+2),

N.B : Il faut les connaitre par coeur ou bien savoir les retrouver trés vite.




