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|[EXAMEN D’ANALYSE II

Durée : (02) deux heures.

Exercice 1 ( 04 pts ). Déterminer la borne supérieure, la borne inféricure, le mazimum et le minimum
$’ils existent des deux ensembles suivants (en justifiant, si nécessaire, vos réponses en utilisant la

caractérisation des bornes supérieures et inférieures).
1 .
A=[—1,\/§]QQ, B:{1+;; ne]N‘}.

Exercice 2 ( 06 pts ). Soit la fonction f définic par :
f: [0,400[ — R
2x+1 ,

X
x+1

On consideére les deux suites réelles (Up)nen €l (Un)nen définies par :

up =1 Vo =2
{ Upsr = f(uy) (YneN) ’ { Opi1 = f(vy) (Yn€NN)
(1) Etudier la monotonie des deuz swites (Uy)peN €t (Vn)neN.
(2) Montrer que pour tout n € IN on a : |ty — Upetl < %1!!,, - Uyl
(3) Montrer par récurrence que pour tout n € N on a :lu, -0, £ (%)”‘
(4) En déduire que (Uy)nen €t (Vn)nen sont adjacentes.

(5) Calculer la limite de chacune des deux suites (Un)nen €t (Un)neN.

n(2—&
) -——--( : ) st x <0
Ixercice 3 (06 pts ). On définit la fonction f suwante :  f(x) = &
-x -1 st x20

(1) Etudier la continuité de f sur R.
(2) Etudier la dérivabilité de f sur R.
(9) La fonction f est-elle de classe C! sur R ? justifier votre réponse
[l est permis d'utiliser la régle de I’Hépital en cas de besoin.
Exercice 4 ( 04 pts ).
(1) Soient a,b,c € R. Montrer qu'il existe x €]0,1[ tel que : 4ax> +3bx* +2cx =a+b+c.
(2) Soit f une fonction dérivable sur[0,1] tel que : f0)=0 et f'(1).f(1) <0.
— Montrer qu’il existe ¢ €]0,1[ tel que f'(c) = 0.

Utiliser le théoréme des valeurs intermédiaires et le théoréme de Rolle.
.,,___-———'_‘""‘ r_ i~ —
Bon courage

Date: Jeudi, 24 mars 2016.
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