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Corrigé De L'Exercicel(10pts) :

I- Onalasuite (uy)ney telle que uy = 1et, pour tout n € N,u,,; = iun + 4.

a. Calcul de uy,u, et u; (01.5pts):

1 1 7 1 7
u1—§u0+4—§(1)+4—§,u2—§u1+4—§(§)+4—;+4——,u3—§u2+4—§(?)+4——+4——.

1

b. Montrons que pour tout n € N,0 < u,, < 6 (01.5pts):

Par récurrence sur nona: uy, = 1 donc 0 < uy < 6. De plus pour‘neNe‘r0<un<6ona:0<§un<2.
Par la suite 4 < %un +4 < 6.0ubien 0 < éun + 4 < 6. Ce qui sighifie 0 < u,q1 <6.

D'ou pourtoutn e N,0 <u, <6.

c. La croissance de la suite (u,),n(01pts):

Onau,, s —u, = (%un + 4) —u, = —%un +4 = %(6 —uy,). Comme 6 —u, > 0, car 6 > u,. On déduit que

Up1 — Uy = 0. Ce qui signifie que la suite (u,),cn est croissante.

d. La convergence de la suite (uy),en(01pts):

II- Onalasuite (v,)nen Telle que pour tout n € N: v, = u, —6.

e. Montrons que (v,),cn est une suite géométrique(01pts):

Ol’lavn+1=un+1—6=(%un+4)—6=§un—2=u"_6—1

' 1 .. epe
—— =3 Vn. D'oU v, = S vy, Ce qui signifie que la

suite (v,)nen est une suite géométrique de premier terme vy, = uy — 6 = —5 et de raison g = %

f. La déduction que u,, = =5 G)n + 6(01pts):

Ona v, =u, — 6, donc u, = v, + 6. De plus (v,) ey est une suite géométrique, donc v, = v,q™. Ou bien
n n
v, = —5 (é) . Ce qui nous donne u,, = =5 (&) + 6.

g. Calcul de la limite de (uy,),en(01pts):

lim u, = lim (=5(2)" +6) =5 lim ()" +6=-5(0) + 6 =,

n—oo n—oo n—-oo

III- Calcul des deux limites suivantes(02pts) :

wim ()" =m () = im ()" =0
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-0 La suite (u,)qey est convergente car elle est croissante et majorée (majorée par 6).
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Corrigé De L'Exercice2(08pts) :

On a la fonction f définie par f(x) = 2x3 — 4x? et son domaine de définition ® = R.

a. Calcul de la premiére dérivée f' et I'étude de son signe(02pts) :

f'(x) = 6x* — 8x. Pour le signe de f’, on a f'(x) = 0 nous donne 6x? — 8x = 0. Ou bien x(6x —8) =0, ce
qui fait x = 0 ou 6x — 8 = 0. C'est-a-dire x =0 ou x = %- Et on déduit le tableau suivant

x | —oo 0 4/3 + oo

f' + - +

b. Les intervalles sur lesquels f est croissante, décroissante(0lpts) :

. . . 4 1 .
Du tableau ci-dessus, on a f est croissante sur les intervalles |-, 0], [5, +00[ et décroissante sur

I'intervalle [O, g]

c. Les extremums de f(Olpts):

Du tableau ci-dessus, f admet deux extremums : un maximumf (0) = 0 et un minimum f G) =—

d. Calcul de la deuxiéme dérivée '’ et I'étude de son signe(02pts) :

f"(x) = 12x — 8. Pour son signe, on a f"'(x) = 0 est équivalent a 12x — 8 = 0. Ce qui fait x = g Par la

suiteona: X | —o© 2/3 + o0

fll _ +

e. Les intervalles ou f est concave, convexe(Olpts) :

. 2 2
Du tableau ci-dessus, on a f est concave sur ]—00, 5] et convexe sur [5, +00[.

g. Les points d'inflexion(Olpts) :

2

Du tableau ci-dessus, la courbe de f admet un point d'inflexion (%f (5)) = (% —;—i)

Corrigé De L'Exercice3(02pts) :

B3 -2x2+x=0=>x(x*-2x+1)=0=>x=0Vx?—2x+1=0. Mais x> —2x + 1 = (x — 1)2. Ce qui
fait x> -2x+1=0=>(x-1)?=0=>x—-1=0=>x=1.Doncx®—2x2+x=0=>x=0vx = 1.

m2e3* =54 =¢3*=27=3x=In27=3In3=x=1n3.
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