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Remarque  Les étapes nécessaires de la résolution seront prises en compte. 

                        
Exercice 1 

1. Montrer que:  ∀𝑛𝑛 ∈ ℕ,  𝑈𝑈𝑛𝑛 − 𝑉𝑉𝑛𝑛  = −11 � 1
12
�
𝑛𝑛

. 

(8 points)  

On considère les deux suites (𝑈𝑈𝑛𝑛) 𝑒𝑒𝑒𝑒  (𝑉𝑉𝑛𝑛), 𝑛𝑛 ∈ ℕ définies par : 

�

𝑈𝑈0 = 1,                                                  

   𝑈𝑈𝑛𝑛+1 =
𝑈𝑈𝑛𝑛 + 2𝑉𝑉𝑛𝑛

3
,𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝  𝑛𝑛 ∈ ℕ.      

�          𝑒𝑒𝑒𝑒          �

𝑉𝑉0 = 12,                                                

   𝑉𝑉𝑛𝑛+1 =
𝑈𝑈𝑛𝑛 + 3𝑉𝑉𝑛𝑛

4
,𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝  𝑛𝑛 ∈ ℕ.       

�      

2. Etudier la monotonie des deux suites  (𝑈𝑈𝑛𝑛) 𝑒𝑒𝑒𝑒  (𝑉𝑉𝑛𝑛). 
3. Déduire que les deux suites  (𝑈𝑈𝑛𝑛) 𝑒𝑒𝑒𝑒  (𝑉𝑉𝑛𝑛) sont adjacentes. 
4. Montrer que la suite définie par : 𝑇𝑇𝑛𝑛 = 3𝑈𝑈𝑛𝑛 + 8𝑉𝑉𝑛𝑛  est constante. 
5. Déduire la limite de chacune des suites  (𝑈𝑈𝑛𝑛) 𝑒𝑒𝑒𝑒  (𝑉𝑉𝑛𝑛). 
6. Déterminer (s’ils existent) : les majorants, les minorants, la borne supérieure, la borne 

inférieure, le plus grand élément, le plus petit élément de ensemble suivant :  
𝐸𝐸 = { 𝑉𝑉𝑛𝑛 ��, 𝑛𝑛 ∈ ℕ}. 

 
Exercice 2 

1. Déterminer 𝐷𝐷𝑓𝑓  le domaine de définition de la fonction 𝑓𝑓. 

(6 points)  

On considère la fonction 𝑓𝑓:ℝ → ℝ, définie par : 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = �
−1 +

𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠
𝑥𝑥

 ,      𝑠𝑠𝑠𝑠    𝑥𝑥 ≠ 0    

0           ,      𝑠𝑠𝑠𝑠    𝑥𝑥 = 0.

� 

2. Etudier la continuité et la dérivabilité de 𝑓𝑓 sur 𝐷𝐷𝑓𝑓 , calculer 𝑓𝑓′(𝑥𝑥). 
3. Etudier la continuité de 𝑓𝑓′ en 0. 
4. La fonction 𝑓𝑓 est-elle de classe 𝐶𝐶1 de 𝐷𝐷𝑓𝑓  ? Justifier. 

 
Exercice 3 

1. Soit 𝑥𝑥 ∈ ℝ.  Ecrire les expressions suivantes sans valeur absolue : 

(6 points)  

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 3 + |𝑥𝑥2 −��5𝑥𝑥 + 4|,        𝑔𝑔(𝑥𝑥) = |2��−𝑥𝑥| + |𝑥𝑥 + ��3|. 
2. Résoudre dans ℝ les équations suivantes :  𝐸𝐸(𝑥𝑥) = −4,       𝐸𝐸(1 − 𝑥𝑥) − 3 = 0. 

 

 

Bonne chance 
Dr. BOUKOUCHA 










