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Exercice 1. Soient A et B deux parties bornées non vides de R.
1) Montrer que A CB —supA < supB et inf A > inf B.
2) On désigne par —A ={—x, x € A}. Montrer que
inf (—A) = —sup(A) et sup(—A) = —infA.
3) Montrer que
sup (AUB) = max (supA,supB) et inf (AUB) = min (inf A, inf B).

Exercice 2. Soient A et B deux parties de R, non vides et majorées. On note
A+B={zcR;drcA JyeB, z=z+y}.
Montrer que
sup (A + B) =sup A +sup B.
Exercice 3. Montrer que

(x4 y— |z —y)).

| =

1
Yo,y € R,max (r,y) = 3 (r+y+|r—y|) et min(x,y)=

Exercice 4. Pour chacun des ensembles suivants, déterminer la borne supérieure, la borne inférieure, le maxi-

mum et le mingmum ; s’ils existent :
1
AL =10,2[, Ao =]-1,00U{3, 5}, As = {—. ne N*}.
n

Ay = {sin @ ne Z} , As={—22+22, 2 €]1,2[ }.
5

Exercice 5.
1) Résoudre dans R l’équation suivante :
|z + 3| = 5.
2) Montrer que Vo, y € R,
a) lo+yl <lal+ 1], ) kel — Iyl <l — g1, e)fo] < &, Ve > 0 =5 & =0.
9) Montrer que ¥ (z1, xa,...,x,) € R™, Vn € N*,
o1 + 2o+ o+ @ < ag| + @2 + o+ |z,

Exercice 6. Soit E la fonction enticére sur R.

a) Donner I (—11,2), E(4), E(V3), E(=Tn).

b) Démontrer les résultats suivants
1)Ve,yeR e <y— E(z) < E(y).
2)VeeRVpeZ EF(x+p)=FE(z)+ E(p).
3)Vr.yceRE(x+y) —E(x) - E(y) e {01}.

4)VneN" ¥z eR E (M) =E(x).
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