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Série de TD N˚3 d’Algèbre 1

Exercice 1.
a) Sur Z, on définit la relation binaire R par :

∀a, b ∈ Z, aR b ⇐⇒ ∃k ∈ Z tel que a− b = 2k.

1. Montrer que R est une relation d’équivalence.
2. Déterminer la classe d’équivalence de 1.

b) Sur Z× Z
∗, on définit la relation binaire T par :

∀(x, y), (x′, y′) ∈ Z× Z
∗, (x, y) T (x′, y′) ⇐⇒ xy′ = yx′.

1. Montrer que T est une relation d’équivalence.
2. Déterminer la classe d’équivalence de (1, 2).

Exercice 2.
a) Sur ]1 +∞[, on définit la relation binaire R1 par :

∀x, y ∈]1 +∞[, xR1 y ⇐⇒ x

1 + x2
≥ y

1 + y2
.

1. Montrer que R1 est une relation d’ordre.

b) Sur R∗
+, on définit la relation binaire R2

par ∀x, y ∈ R
∗
+, xR2y ⇐⇒ ∃k ∈ N tel que y = xk.

1. Montrer que R2 est une relation d’odre
2. R2 est-elle d’ordre total ?
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