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Exo 1:
Soit A= {x € R|2*—4x + 3 < 0}.

L e

Déterminer explicitement ’ensemble A.
Cet ensemble est-il borné?
Donner inf A et sup A.

Dire si A posséde un maximum ou un
minimum.

Exo 2 : ) .
On considéreB:{ n ]nEN*}.
n

1.
2.

+2
Calculer les premiers termes.
Donner un majorant et un minorant de

B.
Déterminer inf B et sup B.

L’ensemble B admet-il un maximum ? un
minimum 7

Exo 3 :
Résoudre dans R : |2|x — 1| — 3| = 1.

Exo 4 :
Résoudre dans R : |z — 2| + |z + 1| < 4.

Exo 5 :
Résoudre dans R : F(2z) = E(x) + 1.

Exo 6 :
Résoudre dans R : E(|z|) = 2|E(z)].
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Exo 1:
Soit A= {x € R| 2% —4x + 3 < 0}.

1. Factorisation : ?—4z+3 = (x—1)(z—3).
L’inégalité (x—1)(x—3) < 0 est satisfaite
pour 1 < z < 3. Donc A = (1,3).

2. A est borné (inclus dans (1, 3)).

3. infA=1, sup A = 3.

4. A est un intervalle ouvert donc il n’a ni
minimum ni maximum.

02:
2n + 1 N
n+ 2 '
1. Premiers termes : n=1: 1, n = 2:
5/4, n=3:7/5, n=4:3/2,...
2. On observe (et on montre) que la suite
2n+1 . .
a, = est strictement croissante
n+ 2

pour n > 1. Deux majorants possibles :
2 ou 3 par exemple. Un minorant : 1 (va-
leur pour n = 1).

2 1
3. Limite : lim n = 2. Donc inf B =
n—oo N +

a; =1et supB = 2.

4. Le minimum existe : min B = 1 (attainu
pour n = 1). Le supremum 2 n’est pas
atteint donc pas de maximum.

Exo 3 :
Résoudre |2|z — 1| —3|=1.
Posons u = |z — 1| > 0. L’équation devient

|2u — 3] = 1. Ainsi 2u —3 =1 ou 2u — 3 = —1,
donc u =2 ouwu = 1.
-Silx—1=2alorsz—1=42douz=3ou
r=—-1.-Si|lr—1]=1alorsz —1==1dou
r=2ouzxz=0.
ze{-1023]
Exo 4 :
Résoudre |z —2|+ |z + 1| < 4.

Etudions par intervalles délimités par —1 et 2.

— 1 < —1 :somme = 2z +1 < 4 =
—2. < 3 [
—1 <2 <2:somme =3 <4 — vrale

pour tout x de l'intervalle.
— x> 2:somme=2r—1<4=2x<5=
x < 2,5. Intersection donne 2 < z < 2,5.

Union des solutions : _I

Exo 5 :

Résoudre F(2z) = E(z) + 1.

Notons k = |z], donc z € [k, k + 1).

Alors 2x € 2k, 2k + 2) et |2z € {2k, 2k + 1}.
On veut [2z| =k + 1. Deux cas :

— Si |2z] = 2k alors 2k = k+ 1 =
k = 1. Condition |2x| = 2k équivaut
ax € [k, k+0,5). Pour k =1 on obtient
z € [1,1,5).

Si|2z] =2k+1lalors2k+1=k+1=
k = 0. Condition |2x| = 2k + 1 équivaut
az € lk+05k+1). Pour k = 0 on
obtient x € [0,5,1).

z € (0,5, 1,5) |

En réunissant :

Exo 6 :
Résoudre E(|z|) = 2|E(x)|.
Etudions les cas x > 0 et z < 0.

— Siz >0 alors |z] =z et E(|z|) = E(z).
De plus E(x) > 0 donc |E(z)| = E(x).
L’équation devient E(x) = 2FE(z) d’on
E(x) =0. Ainsi z € [0, 1).

Si x < 0 posons k = E(z). Alors k < —1
et x € [k, k+1). Pour x = k (point isolé)
on vérifie & part : il n’y a pas de solution
entiére negative. Pour z € (k,k + 1) on
a E(|z]) =|—z] = —k—1et 2|E(z)| =
—2k. L’équation —k — 1 = —2k conduit
a k =1 (impossible car k < —1). Donc
aucun r < 0 n’est solution.

zel0,1)]

Conclusion :
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