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Série de TD n°3 d’algébre 1

Les nombres complexes :

Exercice n°1

On considére les nombres complexes :
. . 21
z = 1+2\/§,22: 1—id,23 =—
22
1. Ecrire z3 sous forme exponentielle et déduire sa forme trigonométrique.
2. Ecrire z3 sous forme algébrique.

3. déduire cosf et sinfd (0 = arg (z3)).
20

4. Calculer 23".
Exercice n°2
Soit le polyndéme P défini par

P(z) = 2* — 62° + 242° — 182 + 63
1. Calculer P(iv/3) et P(—iv/3).
2. Déterminer le polynome () du 2éme degré a coefficients réels tel que pour tout
z € C,

P(z) = (2*+3) Q(2)

3. Résoudre dans C I'équation P(z) = 0.

Exercice n°3
On considére 1’équation :

22— (B3+i)2" —(2+5i)2+8+14i =0 (1)

1. Vérifier que 2 est une solution de (1).
2. Déterminer les nombres complexes a, b, ¢ tels que, pour tout z € C,

22— (341)2" = (2+5i)z + 8+ 14i = (2 — 2) (az® + bz + ¢)
3. Résoudre dans C I'équation (1).



Exercices supplémentaires

Exercice n°4

Soit le nombre complexe Z = v/3 + i.

1. Déterminer les racines carrées de Z = /3 + i sous forme algébrique, puis sous
forme trigonométrique.

2. En déduire la valeur de cos (1—”2)

Exercice n°5
Soit le nombre complexe w = 5 4 12¢
1. Vérifier que |w| = 13.
2. Déterminer les racines carrées de w.
3. En déduire les solutions complexes de ’équation
(1+d)22+2-2—-i=0
Exercice n°6
Résoudre dans C les équations suivantes :
1.222+62+5=0
2.22424+1=0
3.22—-62+13=0
4. 3282 = 7 +3
Exercice n°7
Soit I’équation :
Bri—iz+14+i=0 (2)
1. Calculer P(—1 —1).
2. Résoudre dans C I'équation (2).
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