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Corrigé de l'exercicel(07pts)

I. Onales deux suites (u,)neny €t (V)nen Telles que :

{uozl ,
2Un et Un:1+—

u = u
n+l ™ o43u, n

1. Calcul de u; et u, (Olpts)

m . = P 2x1 2
17 243u,  2+43x1 5
oZ & 4 4
mu, = 2u1 = 5 :—5 5 5 =5X4=i=—
27 243w, 2+3x§ z+§ ZXE"G 1_56 5x16 16 4

2. Déduction que (u,),cn N'est ni arithmétique ni géométrique(Olpts)
Rappelons que si pour une valeur quelconque de n, disons n = «, telle que :

B Uy — Uy # Ugen — Ugyr, alors (uy,) n'est pas arithmétique.
Ug+1 | Ug42
+*

,alors (u,) n'est pas géométrique.
Ug Ug+1

2 3
ul_uo—__].:__
5 5

Ona 1 2 3 :ul—uO#—'uz_ul.
Uy =5 o

2
(m_5 _2
Ug 1 5 u u
De méme : 1 =12
U, 7 _5 Uo Uy
ul_ % _8

3. Montrons que (v,) est arithmétique (01.5pts)

Lot =1+ 22 gy

2Uy Up Up Up

24+3uy

Ona: vy, =1+

u
n+i1 2+3un

Ainsi, v,,1 = v, + 3. D'ol (v,) est arithmétique.
Sa raison r = 3 et son premier terme v, = 3.

4. |'expression de v,, puis de u,, en fonction de n(01.5pts)

La suite (v,),ey €tant arithmétique alors :

v, =V +nXxXr=3+3n=3n+1).
2

. 2 2
Aussi,ona: vy, =1+—=y, - 1=—=>Ww, - Dy, =2=u, = .

Un Un vp—1
2 2

3(n+1)-1  3n+2°

Et par conséquent : u, =

5. Calcul de v,4 et uy, (0.5pts)
2

2 1
MU =3(20+1) =3x21 =63 My =——=—=—.

(0.5pts)
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II. Calcul de la limite de (u,) (01.5pts):

. . —3m=2)2 . -3n?+12n-12 _ .. -3n®* 3
mlimu, =lim_——==lim—————=lim——=—~. (0.5pts)
mlimu, = lim 22 = fim 222 i 25 g 25 g e L
no 22n+1 22nx2 (22)nx2 4nx2 4n 2
=lim&+25 -y x2=1im () +(2) - 1) xt=©0+0-1)xi=-1 (Olpts)
n 4 4 2 2’

Fin du corrigé de U’exercice1

Corrigé de |'exercice2(05pts)

I. Résolution de I'inéquation avec la fonction exponentielle (03pts):

—3e?* —4e*+4 <0 (%)
Il est clair que le domaine de définition de l'inéquation (*) est Dy, = ]—0, +oo].
En posant X = e*, on a X € ]0, +oo[ et l'inéquation (x) peut s'écrire sous la forme :
—3X2—4X+4<0. (%) (0.5pts)
La résolution de I'inéquation () nous amene a étudier le signe de : P(X) = —3X? — 4X + 4.
Ona: P(X) =0, nous donne I'équation —3X?* — 4X + 4 = 0.
Son A= 64 > 0. Il existe donc deux solutions :

X; == =2€]0,+0] et X, === = —2 ¢ |0, +oo]. (0.5pts)
Et on a le tableau suivant : (0.5pts)
X 0 2/3 + o
signe de
P(X) + -

Du tableau, on déduit les solutions de I'inéquation (x*) sont :
57 =2, +oo. (0.5pts)
Et par conséquent, les solution S* de I'inéquation (*) sont les x telle que :
2 2
e* €S = [§,+00[ S x € [ln§,+oo[.

Par conséquent : S* = [lng, +oo[. (O1pts)
II. Résolution de I'équation avec la fonction logarithme(02pts):
In(x—2)+In(x+1)=0 (%)

— X € |2,+0
§+iig‘:’{§;i1‘:’{ E]]—1,+°[°[
Donc, le domaine de définition de I'équation (x) est :
Deq = 12, +oo[ N]—1, +oo[ = ]2, +ool. (O5p1’$)
De plus, on peut écrire I'équation (*) sous la forme :
Inx—2)(x+1)=hlehx?*-x-2)=hlox?-x-2=1.
Et on obtient cette nouvelle équation :
x>—x—-3=0. (*%)

L'équation () est définie si et seulement si : {
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Son A= 13 > 0. Il existe deux solutions : x; = %ﬁ & Deg, Xz = %ﬁ € Deq. (0.5pts)
Et par conséquent, I'équation () admet une solution : x = 1+;/ﬁ. (O1pts)
Fin du corrigé de U’exercice2
Corrigé de |'exercice3(08pts)
I. La recherche des extremums de f en utilisant le teste de la 1°™ dérivée o : (Obpts)
-X
f0) = —
Le domaine de Définition D
Ona:x*-1=0ex*=1x=+1Donc, Dy =R\{-1,1}. (O1pts)
La dérivée
, _ —e¥(x?2-1)-2xe™*  (—(x2-1)-2x)e™™*  -x2-2x+1 _
f'(x) = e = e =~z ¢ x, (O1pts)
Les points critiques
Y _ —x2-2x+1 _, —x2-2x+1 _ 2 _
Ona-f(x)—0<:>—(x2_1)2e =0 =0e —x*-2x+1=0.
Le A=8 > 0 et VA= /8 = 2V2. Les deux solutions sont :
x1_22«/_ 1+\/—,2 2+2\/___1 N
Ainsi, f admet deux points critiques : x; = =1 +V2,x, = -1 — V2. (O1pts)
Le test
Le test des points critiques par la 1" dérivée se fait avec ce tableau de variations :  (Olpts)
x -0 —1-v2 -1 —-1++2 1 + o

signe de
f - 0+ + oo - —

Du tableau, on déduit que f admet deux extremums :

mf(-1-+2) = % Un minimum local. (0.5pts)
mf(-1++2) = 2(11 % Un maximum local. (0.5pts)
II. Calcul de la dérivée(03pts) :

mf(x) = j = f'(x) = 5(()(55)2) (x:::sﬁ' (015pts)
mf(x) = eV = f(x) = %e ax=x? %e 4x=x?, (01.5pts)

Fin du corrigé de exercice3 et du sujet




