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N.B. Justifiez tous vos calculs; un résultat non justifié ne sera pas pris en compte. 

Exercice1(10pts)  I- On considère la matrice 𝐴 définie par : 

𝐴 = ൫𝑎௜௝൯ଵஸ௜ஸଷ
ଵஸ௝ஸଷ

 telle que : 𝑎௜௝ = ൜
(−1)௜ା௝ × 2௝ି௜  ;    𝑠𝑖 𝑖 ≠ 𝑗
           0               ;    𝑠𝑖 𝑖 = 𝑗

 

1. Déterminer la matrice 𝐴. 
2. Calculer : 𝑎ଵଶ × 𝑎ଶଷ × 𝑎ଷଵ − 𝑎ଶଵ × 𝑎ଷଶ × 𝑎ଵଷ. 
3. Donner la transposée de 𝐴. 

II- Calcul Matriciel. 

4. Vérifier que : 𝐴ଶ = 𝐴 + 2𝐼ଷ. 
5. Montrer par récurrence pour tout 𝑛 ≥ 1 : 𝐴௡ =

ଶ೙ି(ିଵ)೙

ଷ
𝐴 +

ଶ೙ାଶ(ିଵ)೙

ଷ
𝐼ଷ. 

III- Soit la matrice 𝑏 = ൭ 
4
2
2

 ൱ et l’équation matricielle (𝑆) ∶  𝐴𝑋 = 𝑏. 

6. Montrer que 𝐴 est inversible et donner son inverse. (Utiliser le résultat de la question 4) 
7. En utilisant la matrice inverse de 𝐴, trouver la matrice 𝑋 telle que : 

𝐴𝑋 = 𝑏 

Exercice2(5pts) Soit le système d’équations linéaires (𝑆) suivant : 

(𝑆) ൝

𝑥ଶ  +  𝑥ଷ  =  1
𝑥ଵ  +  𝑥ଷ  =  3
𝑥ଵ  +  𝑥ଶ  =  4

 

1. Donner la matrice des coefficients 𝐴 et la matrice augmentée 𝐴ሚ du système (𝑆). 

2. Ecrire le système (𝑆) sous la forme matricielle. 

3. Vérifier que le système (𝑆) est de Cramer.  

4. Résoudre le système (𝑆) par la méthode de Cramer. 

Exercice3(05pts) Résoudre par la méthode de Gauss le système suivant : 

(𝑆) ൝

     𝑥 + 2𝑦 −  𝑧 = 2
−3𝑥 +  𝑦 + 2𝑧 = 1
−2𝑥 + 2𝑦 +  𝑧 = 2

 

Fin du sujet 

 


