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Exercice 1. Soit A une partie non vide et majorée de R, soit Mpa l’ensemble des majorants de A. Montrer
que

inf Mp = sup A.

Exercice 2. Soit A une partie de R*, non vide et bornée. Soit

D= {\/E, X € A}.
1- Montrer que D est bornée.

2- Montrer que inf D = Vinf A et sup D = y/sup A.

Exercice 3. Soient A et B deux parties bornées non vides de R.
1) Montrer que

min A eziste = min A = inf A.

Siinf A existe, est-ce que min A = inf A ?
2) Montrer que A CIB =sup A <supB et inf A > infB.
3) On désigne par —A ={-x, x € A}. Montrer que

inf(-A) = —sup (A) et sup(—A) = —inf A.
4) Montrer que

sup (A U B) = max (sup A,sup B) et inf (A U B) = min (inf A, infB).

Exercice 4. Soient A et B deuz parties de R, non vides et minorées. On note

A+B={zeR;Ixec A, JyeB, z=x+y}.
Montrer que

inf (A + B) = inf A + inf B.

Exercice 5. Pour chacun des ensembles suivants, déterminer la borne supérieure, la borne inférieure, le

maximum et le minimum ; s’ils existent :

AL =102, A =1-1,01U (2, 5}, As= {%+ . nmen), A= nen},

_n

) 2n+1’
As = {sin%, ne Z}.

Exercice 6.

1) Montrer que Yx,y € R,

, b) ||x|—|y||<|x—y, c) xl<e, Ve>0 & x=0.

2) Montrer que ¥ (x1, X2,..., %) € R", Yn € IN*, |x1 + X2 + ... + x| < x1] + [x2] + oo + |x5]

a) |x+y|<|x|+|y

Exercice 7. Soit E la fonction partie entiére sur R.

a) Donner E(-2,1), E(-2025), E(V3), E(-4m).

b) Démontrer les résultats suivants
1)Vx,ye Rx<y=E(x)<E(y).
2)Vx,yeR, E(x+y)—-E(x)—E(y) €{0,1}.

Ef”):Eup.

3) ¥ne N, Vx e R, E(
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