Exercice 1 :
1. Vz,;y € R,on a

(a)

2zl =z +y)+ (z —y)| = 2|z| S |z +y| + |z - y] ;
2yl =z +yn)+ W -2)| =2y < |z +y| + |z - y|
d’on .
lz| +ly| €lz+y| + |z—y|,Vz,yeR.” ~ "
Yy Yy YL, ve,y //

(b) Vz,y >0,0na . il

z+y<z+2/zy+vY, \ /

g
o

car 2,/xTy > 0, ce qui est cqulvalenta( \7 ~— , /
z+y < (VT+vi) & Vaty <\/‘+\/” LI

(c) Vz,y>0ona
c=(z—-y)t+yet (z—y)+ty<lz—yl+y
d’ou /7 < y/|z — y| + y, donc en utilisant (b), on a |
Ve <V —yl+vievVa— i< Vie—yl (1.3)
de la méme fagon, on a /gy < y/|y — z| + = et en utilisant (b), on a
VI<Vlz—yl+VreVa-yy=z—VIz—y (1.4) ,
de (1.3) et (1.4) on a donc . e
Vi< VE- Vi< V=il & VE - Vil < VB3]

2. Pour tout z et y dans R, on a

(a) z<y= [:z:]<:r<y<[y]+1=>[z]<y<[y]+1
or [y] est le plus grand entier inférieur a y, et comme [z] st un entier
alors [z] < [y]- e

(b)

./‘"

-

s

7] <z <[z]+1
[ <y<lyl+1
or [z + y] est le plus grand entier inférieur & z + vy, alors

w4l <ty \/ (15)

D’une autre part, on a [z + y]+1 est le plus petit entier supérieur é. & +y,

donc

}=>[:v]+[y]§a:+y<[:v]+[y]+2

[z+y]+1<[zl+[y]+2ﬁ[z+y]<lm]+[y]ﬂ1 \(/
de (1.5) et (1.6) on a = ;
[z]+ [y] £ [z +9] £ [Tl+[y]+1\ Y,

\___/
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Interogation N1 Algebrl cycle ingenieur
Exercice 1 :
1. Montrer les inégalités suivantes :
(a) ].'zrl. +|y| <lz+y| + |z—y|,Vz,y e R.
(b) VZ+y ST+ /7, Vo,y eRF.
() [VE= Il < Vlz—u]; ¥
2. Soit [z] la partie entidre de z; montrer que Yz,y € R:
(a) z<y=[z] <[],
(b) [z ] [J] < [m-#-u] < ] [y +1.
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