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Série de TD N̊ 1

Exercice N̊ 1

Pour chacun des ensembles suivants, déterminer la borne supérieure, la borne inférieure, le plus
grand élément et le plus petit élément s’ils existent :

1. E1 = {x ∈ R|0 < x < 3}
2. E2 = {x ∈ R|x3 > 3}
3. E3 = {2− 1

n , n ∈ N∗}
4. E4 = {−1+2n

3+n , n ∈ N∗}
5. E5 = { 1x , 1 ≤ x ≤ 2}

Exercice N̊ 2

Soient A et B deux parties non vides bornées de R. Montrer que :
1. Si A ⊂ B =⇒ sup A ≤ sup B et inf B ≤ inf A .
2. sup (A ∪ B)= max (sup A, sup B) et inf (A ∪ B)= min (inf A, inf B).

Exercice N̊ 3

Pour tout x, y ∈ R, montrer les inégalités suivantes :
1. Première inégalité triangulaire

|x+ y| ≤ |x|+ |y|

2. Seconde inégalité triangulaire
||x| − |y|| ≤ |x− y|

Exercice N̊ 4

Soit E la fonction partie entière sur R.
1. Donner E(1, 2), E(−4), E(

√
8) et E(−4π).

2. Démontrer les résultats suivants :
– ∀x, y ∈ R, x ≤ y =⇒ E(x) ≤ E(y).
– ∀x, y ∈ R, E(x+ y)− E(x)− E(y) ∈ {0, 1}.

– E
(
E(nx)

n

)
= E(x),∀x ∈ R, n ∈ N∗.
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