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Département FI(LMD) SECSG Jeudi 16 Juin 2022
Université De Bejaia Corrigé De L'Examen De Mathématiques(II)
1¢" Année Examen De Rattrapage

Corrigé De L'Exercicel(05pts). I- On a les deux équations matricielles suivantes :

{A-+B::(i _;) ......... (1)

A-B= (_160 —155)

Les Matrices A4 et B(03pts)

En faisant la somme de I'équation (1) avec I'équation (2), ona:

wrpr@a-n=( D5 _Hou=(T _H=a=3(F LY
Finalement : A= (_3 _z)

De méme, en faisant la soustraction de I'équation (1) avec I'équation (2),ona:

arm-G-n=( )-(T == jp)—8- %(_2 19
Finalement : B = (_; —g)

II- On a l'équation matricielle suivante : 24 — 3B = 41,.

Ol les matrices A = (g g) et I, = ((1) (1))

La Matrice B(02pts)Ona:

1 1
2A—3B=412=>BB=2A—412=>B=§(2A—412)=>B=§<2(2 -4 (; 0))

3 2 0 1
1 1
=5=3(( D=6 9)=2=30 )
Finalement : Bz(g g)

Corrigé De L'Exercice2(10pts).On a le systéme (S) suivant :

14x —5y+3z=0

6x—2y + z=1
(S){
9x—-3y+2z=1

1. La matrice des coefficients A et la matrice augmentée 4 (0.5pts).

6 -2 1 3 6 -2 111
A=<14 -5 3); A=<14 -5 30)
1
2. Ecriture matricielle de (S) (0.5pts).

9 -3 2 9 -3 2
X 1 6 -2 1\ /x 1
Enposan’rX=<y>etb= 0l,ona:(SYeAdX=bhbs|(14 -5 3 <y>= 0]
z 1 9 -3 2/ \z 1
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3. Calcul du produit AB (03pts). Ona

6 -2 1 1 -1 1 Ly XxCy Ly xCp LyXCs
AB=|14 -5 3 1 =3 4)=(LyxC; Ly xC, LyxCs

9 -3 2/\=3 o0 2 LyXC, L3XC, L3XCy

Ou L; désigne la i*™ ligne de la matrice A et C; désigne la j*™ colonne de la matrice B. Ainsi,ona :

Les éléments de la premiéere ligne(O1pts)

1
LyxC,=(6 -2 1)( 1) =6)M)+2)M+M)(-3)=6—-2-5=1
-3
-1
LixC,=(6 -2 1) (—3) =06)(-D)+(-2)(-3)+(1H)O)=—-6+6+0=0
0
1
LixCi=(6 -2 1) (4) =)D+ 2B +1D)2)=6-8+2=0
2
Les éléments de la deuxieme ligne(01pts)
1
L,xC; =014 -5 3)( 1) =14+ -51)+B)(-3)=14-5-9=0
-3
-1
LyxC,=(14 -5 3) (—3) =141+ (-53)+3)(0)=-14+15+0=1
0
1
L,xC3=(14 -5 3) (4) =14+ (5@ +B)(2)=14—-20+6=0
2

Les éléments de la troisieme ligne(O1pts)

1
L;xC; =09 -3 2)( 1) =9+ (E3)D)+@2)(-3)=9-3-6=0
-3
-1
Ly xC,=(09 -3 2) (—3) =)D+ (E3DE3)+@2)(0)=-949+0=0
0
1
LyXC3=(9 -3 2) (4) =@M+ =DN@+R)R)=9-12+4=1
2
1 0 0
Donc, AB = (0 1 0)
0 0 1
En d'autre terme : AB =1

4. Ce qu'est la matrice B pour la matrice A(O1pts).

On a AB = I;. Donc, la matrice B est la matrice inverse de A. En d'autre terme : A=! = B.
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5. Résolution du systéme par la Matrice Inverse(02pts)

Comme la matrice des coefficients A4 est inversible, alors le systéeme (S) admet une seule solution

X 1 -1 1\/1 Ly X Cy
X = <y> donnée par : X=A"b= ( 1 -3 4) (0) = (LZ X Cl>
z -3 0 2/\1 Ly X G

Avec,

1
LixC;=(01 -1 1) (O =D +EEDO+MA)=1+0+1=2
1

1
LyxC =(1 -3 4) (o) =D+ DO+ @)D =1+0+4=5
1

1
L;yxCi=(-3 0 2) (0) =3+ O0)OM+2)Q1)=-34+0+2=-1
1
2
Finalement : X = ( 5)
-1

6. Résolution de (S) par Cramer (0O3pts).

X

Comme le systeme est de Cramer (A4 est inversible), il admet une unique solution X = <y> dont les
Z

composantes sont données par les formules de Cramer :

1 3 -1 -7 1 -1 6 -2 1

4. 0 3 -1 |A | -8 0 -1 A, 14 -5 0

x 1 -2 1 y 5 1 1 z 9 -3 1
" ~1 Y= a =1 T =1

Ou par la méthode de Sarrus, ona:

6 -2 116 =2
mlA[=|14 -5 3|14 -5[=(6)(-5(2)+ (=2)(3)(9) + (1)(14)(-3) — (D(-5)(9) — (6)(3)(—3)

9 -3 209 -3

—(=2)(14)(2) = —60 — 54 — 42 + 45 + 54 + 56 = —1.

1 -2 11 -2
mA,]=10 -5 3]0 —5[=D(52)+(=2)3)D)+ 1)O0)(-3) - (D=5 - (DB(=3)

1 -3 201 -3

—(=2)(0)(2)=-10—6+0+5+9+0 = —2.

6 1 1|6 1
ml4, =14 o0 3[14 0= (6)(0)(2)+ DB+ (VHAHD) — (1(0)(9) - (6)(3)(D) — (VAN (2)

9 1 209 1

=0+27+14—-0-18—-28 = -5.
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6 -2 116 =2
m4,|=]14 -5 0|14 -5[=(6)(=51)+ (=2)(0)(9) + (D)(A4)(-3) - (1(=5)(9) — (6)(0)(—3)
9 -3 119 -3
—(=2)(14)(1) = —30 4+ 0 — 42 + 45+ 0 + 28 = 1.
2
Finalement : X = ( 5)
-1

Corrigé De L'Exercice3(05pts). La résolution du systeme (S) par Gauss :

x—y+z—-t=1
x+y+2z—-t=3
() 2x—=2y+ 3z —-t=4
4x —2y+6z—3t =4

L'échelonnement de la matrice augmentée(04pts).

1 -1 1 —-141 L, — L, + (-1)L, 1 -1 1 -141
- (1 1 2 -1]3 0 2 1 0J2 1
A=l2 2 3 —qfa)ls L+ DIy § 1 qfz)l2 =3k
4 —2 6 —3la/la—Lat(=DLi\g 5 5 1lo
1 -1 1 -141 1 -1 1 -1, 1
0 1 1/2 0 0 1 1/2 0
o 2 2 1lo o 0o 1 11-2
1 -1 1 -1, 1
0 1 1/2 0| 1|_;
o o0 1 1] 2 e
0 0 0 o0l-4

A la quatrieme ligne de cette derniere matrice correspond I'équation : 0 = —4. Ce qui est impossible.
Donc, le systéme (S) n‘admet pas de solutions. (01pts)



